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Количественным показателем свойства равномерности распределения сетки N...,ξ,ξ1  на 

единичном кубе [ ]0,1 s  является ее 2L -дискрепанс 
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где ( )xχΩ - характеристическая функция множества Ω, AJ-количество точек N...,ξ,ξ1 , 
содержащихся в J. 

2L -дискрепанс часто используется для сравнения качества квадратурных формул, 
широко известных под названиями «метод квази Монте-Карло» (последовательности с 
малым дискрепансом) и «метод псевдо Монте-Карло (последовательности, полученные 
посредством генераторов случайных чисел). Поэтому представляет интерес нахождение 2L -
дискрепанса системы узлов квадратурных формул (в данной работе, это квадратурные 
формула Смоляка).  

Из результатов К. Рота [3] следует, что для всяких s (s=1, 2, …) и N(N=1, 2, …), всякой 
конечной последовательности  N...,ξ,ξ1  из [0,1]s и некоторого положительного cs выполнено 
неравенство  
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В связи с этим, последовательность сеток ( ){ } tt
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при некотором β(s)>0 и достаточно плотной  возрастающей последовательности из 
целых ,tN  называют равномерно распределенной. 

Сетки с условием (3) существуют и их исследованию посвящена обширная литература 
(см., напр., [4-14] и имеющуюся в них библ.). 

Целью настоящей работы является нахождение порядка убывания 2L -дискрепанса 
сетки Смоляка. 

Интерес к сеткам Смоляка обусловлен тем фактом, что посредством подбора весов 
можно получать квадратурные формулы, эффективные на классах функций с доминирующей 
смешанной производной (см. [1-2]).  

Имеет место  
Теорема.  Для сетки Смоляка  { }N

kkt 1= из 2]1,0[ имеет место двусторонняя оценка 
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В связи c соотношением (4) заметим, что согласно определению (2) дискрепанс
{ }( )N
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применяется не квадратурная формула Смоляка, оптимальная в степенной шкале, а иная – с 
той же сеткой, но с другими, а именно, равными весами. В данной теореме,  по существу, 
выясняется величина потери от замены весов. 

Наметим основные моменты доказательства теоремы.  
Оценивается величина 
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Пологая ( ) ( ) ( ) ( ) ( )yxByxAyxAyxAyx ,,,2,, 22

λλλλλ +−=Φ , сумма (5) записывается в виде 
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Таким образом, 
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И наконец, 
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В итоге, в силу (6), (7), (8), имеем 
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Теорема доказана. 
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