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Рассмотрим оператор Гильберта  
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Пусть p<0 , ∞<θ и пусть ω  будет неотрицательная измеримая функция  на ( )0;∞ . 

Обозначим через ,pLM θ ω  локальное пространство типа Морри, как множество  всех функции 
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с конечной квазинормой: 

( ) ( ) ( )( ), , 0, (0, )
n

p p pLM LM R L B r L
f f r f

θ ω θ ω
θ

ω
∞

≡ =  

Через θΩ  обозначим множество всех неотрицательных измеримых на ( )0;∞ функции , 
неэквивалентных нулю, таких что  
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Пусть G R⊂  измеримое множество и пусть v неотрицательная измеримаянаG  
функция. Через ( ),p vL G  обозначим весовое pL  пространство всех измеримых на G функций 
для которых  
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Через Н  обозначим  оператор Харди: 
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В следующей теореме приводятся условия на функции 1ω и 2ω  при которых  оператор  
Т, действующий из  

1
1, ,v
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, является компактным. 

Теорема. Пусть 
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22 θω ∈Ω . 

Более того, пусть 
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Пусть оператор Харди ` Н , действующий из пространства 

1
1, ,

(0, )
v

р

Lθ δ
∞ в  пространство 

2
2, ,

(0, )
v

р

Lθ δ
∞ , компактен. Тогда оператор Т, действующий из пространства 

1 1, ,рLМ θ ω в  

пространство 
2 2, ,рLМ θ ω , компактен.  

Отметим, что ограниченность рассматриваемого оператора  Т, действующего  из  
1 1, ,рLМ θ ω в 

2 2, ,рLМ θ ω , вытекает из результатов работы [1]. 
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Изучение вопроса единственности представления функции в виде ряда Уолша по 

системе ортогональных функций впервые началось в теории тригонометрических рядов. В 
1870 году Г. Кантор получил первую теорему единственности . 

Теорема (Кантора). Если тригонометрический ряд сходится к нулю всюду на [0, 2π], 
кроме конечного множества точек, то этот ряд является тождественно нулевым, то есть все 
его коэффициенты равны нулю. 

В 1909 году У. Юнг улучшил этот результат, показав, что теорема Кантора остаётся в 
силе, если требовать сходимость ряда только вне счётного множества. Дальнейший поиск 
исключительных множеств, ненарушающих утверждение теоремы Кантора, породил в 
начале ХХ-го века обширные исследования, выделившиеся в итоге в отдельную ветвь теории 
тригонометрических рядов, а затем и общей теории ортогональных рядов, под названием 
"теория единственности". Основным предметом этой теории 
стали множества единственности (U-множества) для различных ортогональных систем 
функций {<^п}п) то есть множества из области определения системы такие, что из 
сходимости произвольного ряда по системе {<£>„}„ к нулю вне этих множеств следует, что 
данный ряд является тождественно нулевым. Приняв это определение, теоремы Кантора и 
Юнга можно сформулировать так: любое не более чем счётное множество является 
множеством единственности для тригонометрической системы. 

Работа посвящена вопросам единственности кратных ортогональных рядов, а также 
приложениям к решению вопросов некоторых сведений из теории многомерных 
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