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Теорема 1. Айталық  <<)1,
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болсын. Сонда 

I) Егер 1   болса, онда (3) теңсіздігі орындалуы үшін  BA  болуы қажетті 

және жеткілікті. Сонымен қатар BAC   болады. 

II) Егер 10    болса, онда (3) теңсіздігі орындалуы үшін DA  болуы 

қажетті және жеткілікті. Сонымен қатар DAC   болады. 

Теорема 2. Айталық  <<1 qp , )1,0( ,1  

 

болсын. Сонда (4) теңсіздігі 

орындалуы үшін  ** BA  болуы қажетті және жеткілікті. Сонымен қатар 
** BAC   болады. 
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С основными понятиями теории групп можно ознакомиться в работах И.Гроссмана, 

И.Магнуса и М.Н.Карганолова, Ю.Н.Мерзлякова [1, 2]. Часть   группы   может быть 

замкнута относительно операции умножения, заданной на элементах  , т.е. вместе с любыми 
своими элементами         содержит и их произведение   , при этом, умножение элементов 
  будет алгебраической операцией в    Эта операция индуцирована умножением из  . Если 
  является группой относительно этой операции, то ее называют подгруппой группы   (  ≤ 

 ). Если же    ≤    и   ≠  , то   <   - собственная подгруппа  . 

Целью работы является доказательство утверждения, что для любого элемента     

подгруппы   группы    произведение     совпадает с подгруппой    и аналитическое 

обоснование формулы (2). Этот результат лежит в основаниях теории и часто используется, 

но логически завершенного доказательства, опирающегося только на аксиомы теории 

множеств и теории групп, ранее не приводилось. Даже интуитивно доступное пониманию 

разумом  утверждение нуждается в обосновании с помощью основополагающих исходных 

понятий, аксиом и законов математической  логики. Для реализации цели нам понадобятся 

критерии подгруппы группы.  

Как не трудно видеть, пересечение любого множества     ( ⋂      
 подгрупп группы   

является подгруппой группы   , т.е.  

 

(1)                                        (⋂       
    )  

 

Не столь очевидным является тот факт, что пересечение любого множества 

нетривиальных нормальных делителей группы   является нормальным делителем той же 

группы формулы (3). Для прояснения ситуации установим следующее предположение: если 

в группе   существует нормальный делитель  , то для любой подгруппы   группы   

пересечение       является нормальным делителем в  , то есть: 

(2)                        (           )           - 
 

истинная формула теории групп. 

Доказательство. Пусть элемент     , а элемент      Рассмотрим элемент   ,  

сопряженный с элементом   в подгруппе    при помощи элемента    из     Так как 

элемент           содержится в  , а (         )        то       Таким 

образом,           Отсюда теперь следует, что подгруппа   группы   замкнута 

относительно своих сопряженных элементов в подгруппе  . Отсюда следует, что   является 

нормальным делителем подгруппы  . Вместе с этим установлена тождественная истинность 
формулы (2). 

Предложение доказано. 

Далее, из формулы (1) и (2) следует,  что  
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