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Одним из важных задач гармонического анализа является изучение взаимосвязи 

интегральных свойств функций и свойств суммируемости ее коэффициентов Фурье. 

Хорошо известные классические неравенства Харди - Литтлвуда показывают 

зависимость интегральных свойств функций и свойств суммируемости ее коэффициентов 

Фурье для тригонометрических систем в пространстве Лебега.  Пэли обобщил аналогичные 

результаты на случай равномерно ограниченной ортонормированной системе [1]. Эти 

результаты для пространств Лоренца были получены Стейном [2]. Дальнейшие развития 

этих результатов получили в работах, С.В.Бочкарева [3] и Е.Д. Нурсултанова  [4],  [5].  

Определение.  Пусть  rp <0,<1 . Пространство Лоренца [0,1],rpL  

определяется как множество всех измеримых функций определенных на [0,1] , для которых 

конечны величины:  
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Здесь   }}|>)(:|{:{inf=)(* txfxtf     невозрастающая перестановка функции )(xf . 

В 1998 году  С.В. Бочкаревым [6] было показано, что для пространства Лоренца L2,r 

форма неравенство отличается от классических неравенств типа Харди – Литтлвуда.  То есть 

теорема Хаусдорфа – Юнга- Рисса не распространяется на пространства  L2,r  если r≠2. 

Им было доказано следующее утверждение 

Теорема. Пусть 

1=
}{

kk
  - ортонормированная на [0,1] система комплекснозначных 

функций,  
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и пусть функция r
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 где (k)f   -  коэффициенты Фурье по системе .}{
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В данном тезисе мы проводим новое доказательство теоремы Бочкарева, а также  

получаем неравенство типа Харди и Литтлвуда в случае 1<r  2. 

А в работе [7] было получено усиление теоремы Бочкарева для тригонометрических 
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систем. 

Лемма.   Пусть  2,<<1 q     

1=}{ nn  - ортонормированная система,   M|||| n , 

1,2,3,...=n    xmff m

Zm

)(~ 

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Tеорема 1.  Пусть  

1=}{ nn  - ортонормированная система,  Mn |||| , 1,2,3,...=n  

Тогда для любого  [0,1],2,rLf     r<2  выполнено неравенство 
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Tеорема  2.  Пусть  

1=}{ nn -  ортонормированная система,  Mn |||| , 1,2,3,...=n  

Тогда для любой функции из  [0,1],2,rL   при  2<1 r  имеет место следующее неравенство  
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